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SOLUTII ST BAREM DE CORECTARE
Clasa a XI-a

Subiectul 1

a) 3p
X, < ke, +1=k)-1-1-...-1<x,, Vn2>1.

(k-1) factori

(x,),s descrescdtor si minorat de zero = (x,), convergent.

Fie /=limx,, [ >0. Trecand la limita in relatia datd obtinem /* <kl +1-k =

=1 =1-k(I-1)<0= (-1 +1"? +..+1+1)< 0. Daci [ €[0,1) U(1, + =) ajungem
la contradictie. Deci / =1.
b) 4p

Pentru x =0 obtinem f(0)= ﬁ . lp

f@) = f) -5
f@x) = flan -5

1 0 c » ) e 1 1 1 ) R
a"x)=—-f(a" -x)——. Inmultind aceste egalitati cu —, —, ..., —, 1 si adunand
f( ) b f( ) b 5 g 5 bn—l bn—Z b $
obtinem:
1 c 1 1 1 c 1
"ox)=—- ——(l+=+.t—)=—- +—(1-— 1
f(a"-x) X S(x) 5 ( 5 b”‘l) o S(x) 15 ( b”) p

Cum a"-x—">0 si Ellinolf(x), IiM >0 ali.

f(x)| <M pe o vecindtate V' e °V(O)

rezultd ca f(a"x)—— f(0) deci lirrol f(x)= f(0), adica feste continudin x=0. 1p

Subiectul I1
a) 2p
(a b ¢)
thc a bJ:cz-13+b-A+c-A2
b ¢ a

b) 5p



XeC(A=X"eC(4),Vn=1; XeC(A) si X’=0,=a’+2bc=0, b>+2ac=0,
c*+2ab=0=a=b=c=0 deci X =0.
X0, =X =0, X" =0,=>..=> X =0,

Subiectul I1I 7p

Ecuatiile canonice sunt:
g.x-r_z71
1 1 -1
KXY _Z

d,: .
10 1
Vectorii divectori sunt V, = 1,1, -1, V,= (1, 0, 1). Ei nefiind proportionali rezulta ca

17; ) V, . Sistemul format din cele 4 ecuatii fiind incompatibil rezulti ci d, nd, =@. 3p

Fie M ed,, N ed,; M(k, k, —k+1), N(t, 0, 1), k, teR.

Pentru a determina dreapta comund perpendiculard se impun conditiile MN-V,=0 si

MN.-V, =0.
W=(t—k, t+k—1); obtinem k=l, t=l; M l,l,z , N 1,0,l ; fie P mijlocul
3 2 333 2 2
. 517 5 . . —
segmentului [MN]; P 2612 ; planul cautat contine punctul P si are pe MN ca
vector normal; MN = (l, —l, —lj )
6 3 6

Decil x—i 1L y—l 1 z—l =0=>2x-4y-2z+1=0. 4p

6 12) 3 6) 6 12

Subiectul IV

Cum o functie monotona are limite laterale in toate punctele de acumulare ale domeniului
de definitie = 3 L, = li\m fw) siL,= lim f7'(t). Ardtimcd L, =a si L, =—. Fie
U N—x0 tNa

te(a,b), VueR, u< ()= flu)<t= l{{n f(w)<t,adica L, <t.

Facand 1 \va, obtinem L, <a.Dar f(u) €(a,b)= L, €[a,b|,deci L, >a.Din L <a,
L >arezultd L =a. 2p

(2 p) Se vor acorda pentru cealalta egalitate.

Finalizare 3p



